QR : Similitudes

1 Questions de mégamathiens

Question 1 J’ai lu avec beaucoup d’intérét votre exposé 18 que vous proposez
dans le volume IV [6], et jaurai une question concernant la démonstration du
théoréme 32, a savoir :

" Si a appartient o C*, Uapplication f(z) = az est la similitude directe de cen-
tre O de rapport |a| et d’angle arga. Réciproquement, toute similitude directe
de centre O, de rapport k et d’angle § s’écrit f(z) = ke'z".

Concernant la premiére implication, vous montrez que f est la composée de
I’homothétie de centre O de rapport |al, et de la rotation de centre O et d’angle
arga, puis vous ajoutez : On reconnait la forme réduite d’une similitude di-
recte”.

Je ne comprends pas trop ce que vous voulez dire par "on reconnait” la forme
réduite d’une similitude... J’ai vu en prérequis que vous mettiez les similitudes,
mais je voulais vous demander ce que vous supposiez connaitre des similitudes
justement... car aprés avoir consulté des cours de terminale S, je me rends
compte que dans la progression du cours, le fait qu’une similitude soit une com-
posée d’homothétie et de rotation est énoncé assez "tard" dans la progression,
et le plus souvent, ce résultat est d’ailleurs démontré avec I’écriture complexe
d’une similitude, c’est-a-dire que c’est ce qu’on souhaite prouver précisément...
Voila ! Si vous pouviez éclairer ma lanterne, je vous en serai reconnaissant.

Réponse : (...) Vous avez raison : en lycée, la décomposition d’une similitude
directe vient a la fin du cours, en tout cas aprés avoir parlé de I'expression
complexe des similitudes. Dans la lecon que je propose, le point de vue est
différent, puisque je suppose que je connais les similitudes dans les prérequis.
Je suppose que je les connais d’un point de vue strictement géométrique :
je connais donc leur forme réduite, comme j’en parle dans mon "Cours de
géométrie" [5] par exemple), et le but de la legon est de découvrir quelles
peuvent étre ces fonctions complexes. (...)
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